
: نقطة تقاطع مستقيمين ياضيات مع خالد · 3 وحدات · نموذج 372 · التخطيط الخطّيّ ر

بّعاتورقة عمل يقة المر حلّ هيئة معادلتين بطر

الاسم: 

:    التاريخ:  الصفّ

بّعات وبالحاسبة، وأن أتحقّق بعد هذه الورقة أستطيع أن أجد نقطة تقاطع مستقيمين بثلاثة مر
من الحلّ بالتعويض.

تطبيق التدريبالفيديو )6:19(

يقة تذكير بالطر
مّ إشارة المساواة والعدد )a1x + b1y = c1(. معاملات x بالأزرق،1.  مّ y، ث نكتب المعادلتين بالترتيب نفسه: x أوّلًا، ث

معاملات y بالأحمر، والأعداد بعد المساواة بالأخضر.

 .2:)y بّع الأيمن )لإيجاد بّع الأيسر )لإيجاد x(: الأخضر مكان الأزرق. المر مّ العمود الأحمر. المر بّع الأوسط: العمود الأزرق ث المر
الأخضر مكان الأحمر.

بّع.3.  بّع: ضرب القطر النازل ناقص ضرب القطر الصاعد، ونكتب العدد مع إشارته فوق المر في كلّ مر

مّ نتحقّق بالتعويض في المعادلتين.4.  x = الأيسر ÷ الأوسط،   y = الأيمن ÷ الأوسط، ث

مثال محلول )من الفيديو(

x + 2y = 16
2x + y = 20

1×1−2×2 −3

16×1−20×2 −24

1×20−2×16 −12

−24

x لإيجاد

−3

بّع الأوسط المر

−12

y لإيجاد

y = −12 ÷ (−3) = 4    x = −24 ÷ (−3) = 8

نقطة التقاطع (4 , 8)  ·  تحقّق: ✓ 16 = 4·2 + 8   ✓ 20 = 4 + 8·2

ه — أكملوا ما ينقص أ. تمرين موجَّ

مّ احسبواتمرين 1 بّعات ث المستوى: أساسيّأكملوا المر

2x + y = 11
x + 3y = 13

x لإيجاد بّع الأوسط المر y لإيجاد

×11الأوسط:  = 1×1 − 3×2  − 13× ×2الأيسر:  =   − 1× الأيمن:  = 

x =  ÷  = y =  ÷  = (  ,  ) :النقطة

تحقّق بالتعويض: 
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بّعات بأنفسكم ب. ارسموا المر

مّ جدوا x وy وتحقّقوا. بّع، ث بّعات الثلاثة بالألوان )أو بالقلم(، واحسبوا فوق كلّ مر في كلّ تمرين: اكتبوا الأعداد في المر

المستوى: أساسيّمعاملات 1 غير مكتوبةتمرين 2

يّر فالمعامل هو 1. يُكتب عدد قبل المتغ انتبهوا: عندما لا 

x + y = 10
2x + y = 14

x لإيجاد بّع الأوسط المر y لإيجاد

x =  ÷  = y =  ÷  = (  ,  ) :النقطة

تحقّق بالتعويض: 

المستوى: أساسيّهيئة معادلتينتمرين 3

3x + 2y = 19
x + 4y = 13

x لإيجاد بّع الأوسط المر y لإيجاد

x =  ÷  = y =  ÷  = (  ,  ) :النقطة

تحقّق بالتعويض: 

المستوى: أساسيّهيئة معادلتينتمرين 4

5x + 2y = 29
3x + y = 16

x لإيجاد بّع الأوسط المر y لإيجاد

x =  ÷  = y =  ÷  = (  ,  ) :النقطة

تحقّق بالتعويض: 
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ج. انتبهوا للإشارات

بّع: في 2x − y = 7 معامل y هو 1−. على الحاسبة نكتب العدد السالب بين قوسين. الإشارة التي قبل العدد تنتقل معه إلى المر

المستوى: متوسّطمعامل سالبتمرين 5

2x − y = 7
x + 3y = 14

x لإيجاد بّع الأوسط المر y لإيجاد

x =  ÷  = y =  ÷  = (  ,  ) :النقطة

تحقّق بالتعويض: 

المستوى: متوسّطحلّ سالبتمرين 6

4x + 3y = 2
x − 2y = 6

x لإيجاد بّع الأوسط المر y لإيجاد

x =  ÷  = y =  ÷  = (  ,  ) :النقطة

تحقّق بالتعويض: 

تّبوا أوّلًاتمرين 7 المستوى: متوسّطر

مّ أكملوا. المعادلتان ليستا بالترتيب. اكتبوا أوّلًا كلّ معادلة بالصورة ax + by = c )انقلوا x إلى الطرف الأيسر مع تغيير إشارته(، ث

y + 3x = 13
2y = x + 12

   x + y =   ⟸

x + y = 
x لإيجاد بّع الأوسط المر y لإيجاد

x =  ÷  = y =  ÷  = (  ,  ) :النقطة

تحقّق بالتعويض: 
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د. أعداد البجروت — الحاسبة تساعدنا

المستوى: متقدّمأعداد كبيرةتمرين 8

40x + 25y = 1000
10x + 20y = 470

x لإيجاد بّع الأوسط المر y لإيجاد

x =  ÷  = y =  ÷  = (  ,  ) :النقطة

تحقّق بالتعويض: 

المستوى: متقدّمورشة نجارةتمرين 9

. نرمز بـ x إلى عدد الطاولات وبـ y إلى عدد الكراسيّ في الأسبوع. صنع طاولة يحتاج 3 ورشة نجارة تصنع طاولات وكراسيّ
ساعات عمل، وصنع كرسيّ يحتاج ساعتين. في الورشة 120 ساعة عمل في الأسبوع. طاولة تحتاج 5 أمتار من الخشب، وكرسيّ

رًا من الخشب في الأسبوع. يحتاج مترين. في الورشة 152 مت

يُستغلّ فيه كلّ الخشب.1.  تُستغلّ فيه كلّ ساعات العمل، ومعادلة المستقيم الذي  اكتبوا معادلة المستقيم الذي 
بّعات.2.  يقة المر جدوا نقطة تقاطع المستقيمين بطر
ماذا تعني هذه النقطة في سياق السؤال؟3. 

x لإيجاد بّع الأوسط المر y لإيجاد
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دٍّ ومراجعة سريعة هـ. تح

دٍّ: ماذا حدث هنا؟تمرين 10 المستوى: متقدّمتح

2x + 4y = 10
x + 2y = 7

x لإيجاد بّع الأوسط المر y لإيجاد

بّع الأوسط؟ لماذا لا نستطيع إيجاد x وy؟ ماذا يعني ذلك عن المستقيمين؟ بّعات الثلاثة. ما العدد الذي فوق المر احسبوا المر

)تلميح: قارنوا المعادلة الأولى بضعف المعادلة الثانية.(

لّوا في الدفتر وأكملوا الجدول11–14 مختلطتمرين سريع: ح

xyالأيمنالأيسرالأوسطالهيئةتمرين

11
4x + y = 22
x + y = 7

12
2x + 5y = 1
3x − 2y = 11

13
6x + 4y = 52
3x + 5y = 38

14
30x + 20y = 900
10x + 40y = 800

يّموا أنفسكم: بّعات الثلاثة دون أخطاءق ☐ أحسب »النازل ناقص الصاعد« مع الإشارات☐ أبني المر

مًا☐ أقسم على العدد الأوسط ☐ أتحقّق بالتعويض دائ
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يّة للتحقّق بعد الحلّالإجابات النهائ

القسمةنقطة التقاطعالأيمن )لـ y(الأيسر )لـ x(الأوسطتمرين

152015(4 , 3)y = 15 ÷ 5 = 3   x = 20 ÷ 5 = 4

2−1−4−6(4 , 6)y = −6 ÷ (−1) = 6   x = −4 ÷ (−1) = 4

3105020(5 , 2)y = 20 ÷ 10 = 2   x = 50 ÷ 10 = 5

4−1−3−7(3 , 7)y = −7 ÷ (−1) = 7   x = −3 ÷ (−1) = 3

573521(5 , 3)y = 21 ÷ 7 = 3   x = 35 ÷ 7 = 5

6−11−2222(2 , −2)y = 22 ÷ (−11) = −2   x = −22 ÷ (−11) = 2

771449(2 , 7)y = 49 ÷ 7 = 7   x = 14 ÷ 7 = 2

855082508800(15 , 16)y = 8800 ÷ 550 = 16   x = 8250 ÷ 550 = 15

9−4−64−144(16 , 36)y = −144 ÷ (−4) = 36   x = −64 ÷ (−4) = 16

يان )الأوسط = 0(100−84 لا توجد نقطة تقاطع: المستقيمان متواز

113156(5 , 2)y = 6 ÷ 3 = 2   x = 15 ÷ 3 = 5

12−19−5719(3 , −1)y = 19 ÷ (−19) = −1   x = −57 ÷ (−19) = 3

131810872(6 , 4)y = 72 ÷ 18 = 4   x = 108 ÷ 18 = 6

1410002000015000(20 , 15)y = 15000 ÷ 1000 = 15   x = 20000 ÷ 1000 = 20

ملاحظات للحلّ
.−x + 2y = 12 3 وx + y = 13 تّبة تمرين 7: الهيئة المر

تمرين 3x + 2y = 120 :9 )ساعات العمل( و 5x + 2y = 152 )الخشب(. نقطة التقاطع (36 , 16): صنع 16 طاولة
عًا. ا في الأسبوع يستغلّ كلّ ساعات العمل وكلّ الخشب م يًّ و36 كرس

تمرين 10: الطرف الأيسر في المعادلة الأولى (2x + 4y) هو ضعف الطرف الأيسر في الثانية (x + 2y)، لكنّ 10 ليس ضعف
رًا لا نقسم. يان ولا يلتقيان. عندما يكون العدد الأوسط صف 7 (10 ≠ 14 = 7·2): المستقيمان متواز

رّاسة 372، وتطبيق التدريب في mathbagrut.com/tools/box-method — هيئة جديدة في للمزيد: تمارين التمهيد 9 في الفصل 2 من ك
كلّ مرّة.
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